Prova nivel 1l da Olimpiada Regional de Matematica Grande PoA 2007.

Instrucoes:

A duracao desta prova é quatro horas

Cada problema vale 20 pontos

Todas suas respostas devem ser justificadas

Nao use uma mesma folha para resolver mais de um problema
Em cada folha, escreva o ntunero do problema que esta resolvendo
V. pode solicitar papel de rascunho adicional

Nao é permitido o uso de calculadora ou celular.

¢ PROBLEMA 1.-

Cinco pontos estao numa mesma reta. Quando listamos as dez distancias possivels entre
cada par desses pontos, da menor para a maior, encontramos os valores 2, 4, 5, 7, 8, k, 13,

15, 17 e 19. Pede-se achar o valor de k.

¢ PROBLEMA 2.-

Qual das seguintes opcoes sempre é um numero par, para todas as possibilidades de n
nuamero inteiro? Justifique sua resposta.

a) n:—n4+2
b) n:4+n+2
c) nP4+n+5
d) n?+5
e) nd4+5

e PROBLEMA 3.-

O triangulo ABC é retangulo em A, e o ponto médio da hipotenusa BC é R. Sobre o
cateto maior AB se marca o ponto P tal que CP = BP. Ademais, sobre o segmento BP
se marca o ponto @ tal que o triangulo PQR é eqiiilatero. Sendo 27 a area do triangulo

ABC, calcule a area do triangulo PQR.

e PROBLEMA 4.-

Sao escolhidos dois numeros inteiros entre 1 e 100 inclusive, tais que sua diferenca é 7 e
seu produto é um multiplo de 5. Ache o niimero de maneiras de se fazer tal escolha.

¢ PROBLEMA 5.-

Maria escreveu cinco numeros inteiros positivos, nao obrigatoriamente todos distintos, tais
que o produto deles é igual a sua soma. Quais foram os nimeros escritos por Maria?



