Mat01353 - Calculo e Geometria Analitica I-A - UFRGS
TESTE 1 - turma B2 - 2023/2

Nome: Cartao:

Instrucgoes: (1) Esse teste tem duracdo de 50min. Vocé€ pode escrever a lapis. (2) Calculadoras ou
qualquer outra forma de ajuda computacional ndo podem ser usadas. (3) A correta interpretacdo dos
enunciados faz parte da verificagdo. Leia atentamente. (4) nimero de Euler = e ~ 2.72, exp(z) = €”.
Pontuacao: Cada questio vale 0.6pt. Em questdes alternativas, marque apenas 1, sem necessidade de
justificar. Em questdes discursivas, a auséncia de justificativa(s) serd penalizada.

Q1. Sobre o dominio natural D,, de f(z) = i (x — 2)% é correto:
()D,=R

) D,, é o intervalo [0, 2]

) D,, é o intervalo (0, 2)

) D,, é o intervalo [2, 00)

) D,, é o intervalo [0, c0)

) nenhuma das demais alternativas esta correta

A~ NS S

Q2. Ao lado esté representado o gréfico da funcdo

{‘3 w1+$x’ r<1 Y

;x> 1 3 L
™ 2

no 1nj[erva10 [ ~107 5}.. E correto: - NIV
() il_r)l% f(x) ndo existe \ . ~L ]
( ) hHl f(ﬂf) — 1 10 |9 |8 |7 |6 |5 |4 |3 |2 |1 . 0 |1 2 |3 |4 |5

z—1t
( ) lim f(x) ndo existe 2

r—1—
() lim_f(z) =2 :

r——8 -4
( ) fécontinuaem x = 1, apesar de lim,_,; f(z) ndo existir
() nenhuma das demais alternativas esta correta

Y

Q3. Ao lado estao representados o graficos de funcdes f e g, bem
como os eixos coordenados. E correto: \
( )glx)=2f(z-2)
( (CE ) (255 + 2) f g
( )glx)=2f(2—x) / \
( )g(x)=2—-2f(-x) /
( )gl@)=2f(-z—-2) 4
() nenhuma das demais alternativas esta correta

Questoes discursivas no verso.



Q4. Ao lado temos o gréfico de
2+1 ,-3<x<2
y=f(z)=

% 2 <2 <10
Obtenha expressao analitica e dominio da funcdo inversa g de f,
sob restricio * = ¢(y),—3 < z < 0, ou justifique que ndo
existe(m).

Q5. Obtenha, usando técnicas trabalhadas em aula, lim
r——00 €T

Bom Trabalho.
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Mat01353 - Calculo e Geometria Analitica I-A - UFRGS
Prova 1 - turma B2 - 2023/2

Nome: Cartao:

Instrucoes: (1) Esta prova tem duracdo de 100min. Vocé pode escrever a lapis. (2) Calculadoras ou
qualquer outra forma de ajuda computacional ndo podem ser usadas. (3) A correta interpretacdo dos
enunciados faz parte da verificacdo. Leia atentamente. (4) nimero de Euler = e &~ 2.72, exp(x) = €”.
AVISO: Em questdes alternativas, marque apenas 1, sem necessidade de justificar. Em questdes discur-
sivas, a auséncia de justificativa(s) serd penalizada.

1— 22
2+ x—2

Q1. Considere f(x) = ,r e R—{-21}.

[A](0.6pt) Sobre o gréfico de f é correto: [B](0.6pt) sobre a derivada de f em x = 0 € correto:
() ndo possui assintotas horizontais () f(0)=-1/4
( )z =1 é aunica assintota vertical () f'(0)=-3/4
( ) x = —1 é uma assintota horizontal () f()=0
( )z = —2 é a dnica assintota vertical () f(0)=1/2
( )z =1ex = —2 sdo assintotas verticais () ndo existe
() nenhuma das anteriores esta correta () nenhuma das anteriores estd correta
[C](0.6pt) Sobre F' tal que F'(x) = f(x), e o interior H do conjunto onde F' é crescente, é correto:
()H= (—OO, _2) U(_L OO)
()H = (_27 _1) U(la OO)
( )H=(-1,1)
()H = (_27 _1)
( )H = (-00,-2)U(-1,1)
() nenhuma das anteriores esta correta
e cos(x) >0
Q2. Considere f(r) = sen(:r)x
,x <0
E ,
[B](0.6pt) E correto:
[A](0.6pt) E correto: b (mHem+1
() f é continua em x = 0 pois é derivavel neste ponto () fi(m)=- 2
( ) f ndo é continua em = = 0, mas lim,_,( f(x) existe () f(n) = 1

( ) f ndo é continua em = = 0, pois lim, o f(z) ndo existe

() f € continua em x = 0, apesar de ndo estar definida em ( ) f'(7) = (= + 1)26_ 1
r=0 - o () f(m) =1
() f possui descontinuidade de salto infinito em z = 0 )
() nenhuma das anteriores esta correta () [fi(m) = T2
() nenhuma das anteriores estd correta
[C](0.6pt) E correto:
—— 1

() lim f(z)= lim et eosz) _ oy ( — COS(x)) —0

T——00 T——00 X z——00 \ xet T
() lim f(2) = lim o oS@) oy, Zetdsen(@)

T——00 T——00 X T——00 1

e " — cos(z)

( ) lim f(x) = lim = lim =0
T—00 T—00 €T T—00
e 1
() lim f(z) = lim et meosm) < — COS(x)) —0
T—00 T—00 X z—00 \ TET x

() nenhuma das anteriores esta correta



22

bre 6

Q3. Considerando y = e seu grafico ao lado

\3/ 1'2 —+ 2 Bl{4 |3 |2 |1 4o |1 |2 |3 4\5
(a)(0.5pt) obtenha % usando diferenciacao logaritmica / v
(b)(0.5pt) obtenha a equacao da reta tracejada, e o ponto de tangéncia 2

Q4.(1.0pt) Obtenha méximos ¢ minimos absolutos de f(z) = (22 + z)3 no intervalo -3,



QS. [A](0.7pt) Uma particula move-se no plano cartesiano ao longo de uma curva cuja equagdo é
y = Va? + 17. Quando estd em P(2,5), sua ordenada y estd decrescendo a uma taxa de 2 unidades por
segundo. Com que rapidez sua abscissa x esta variando nesse momento ?

[B](0.7pt) Um bote é puxado para uma doca por meio de uma corda ligada a uma

. 1 N Pdis
polia na doca (figura ao lado). A corda esté ligada a proa do bote em um ponto que g
se mantém 3 metros abaixo da polia. Com que rapidez a corda deve ser puxada se ""*«P‘,EEH
quisermos que o bote se aproxime da doca a uma taxa de 2 metros/min, no instante
em que a distancia do bote (a base da doca) é de 20 metros ? Doca
FORMULAS GENERALIZADAS DE DERIVACAQO
d | | | du d | 1 du
—|arc sen u) = —ier —lCCOs M| = —r— —onr—
}ihﬂ] = 'l “i% dx” e V1= ul dx dx 1 —uldx
ax ax
d [senu] = cos u dit d [cos u] = —sen ui“ d 1 du d 1 du
dx d dx dx —Jarcigul=——-— —[are cotg u] = — =
d e dir il dx | + u*dx dx | 4+ u®dx
= [tg u] = sec=u e % |cotg u] = —cossec -
d di i i d 1 du d I du
= |secu] =secutgu = = [cossec u] = —cossec u cotg u = ——[arcsec ] s ————— — larecomsec U] = —————
b [secu] = secutgn o z [cossec ] = —cossec u colg u T fh‘lm sec u) || uZ = 1 dx dx |arc cossec u] e

Bom trabalho.




Mat01353 - Calculo e Geometria Analitica I-A - UFRGS
TESTE 2 - turma B2 - 2023/2

Nome: Cartao:

Instrucgoes: (1) Esse teste tem duracdo de 50min. Vocé€ pode escrever a lapis. (2) Calculadoras ou
qualquer outra forma de ajuda computacional ndo podem ser usadas. (3) A correta interpretacdo dos
enunciados faz parte da verificacdo. Leia atentamente. (4) nimero de Euler = e & 2.72, exp(x) = €”.
Pontuacao: Cada questio vale 0.6pt. Em questdes alternativas, marque apenas 1, sem necessidade de
justificar. Em questdes discursivas, a auséncia de justificativa(s) serd penalizada.

Q1. O Teorema da Diferenga Constante estabelece que se f' = ¢’ em algum intervalo /,
entdo existe uma constante C' tal que f(z) = g(z) + C em I. Sabendo que g(x) = 42

e que y(z) satisfaz 2 = % em [ = [1,00) e y(1) = 1, € correto:
Oy =%

(y(4) =5

()y(4) = 185

() yld) =

()y4) =38

( ) nenhuma das anteriores esta correta

Q2. Considerando a funcao f representada no gréfico ao lado, € correto:

O) / f(2)da = oY
() [ fla)de=3

() [ fla)de =1

0) / fla)dr = 3

() nenhuma das anteriores esta correta [ I I B B B

Q3. Sobre a drea A da regido cinzenta no grafico ao lado, € correto:
()A= [, 3cos(z)dz — [y 3cos(z)dx
2

y = 3sen(x)
()A= —f0ﬂ3COS (z)dz + [, 3cos(z)dx
()A—Sf | sen(x)|dx -3 .
i
()A= SfJ sen(z)dx — 3f07T sen(z)dx

()A =3/, sen|z|dx

( ) nenhuma das anteriores esta correta



Q4. Dada uma fungdo f ndo-negativa em um intervalo [a, b], seja A(x) a fungdo que
associa z, paraa < z < b, com a drea da regido acima do intervalo [a, x| que é limitada
pelo gréfico de f (regido sombreada na figura ao lado). O método da Antiderivada para

determinar A(x) usa a conhecida propriedade que % = f.

(a)(0.4pt) Obtenha A(z) para f = 3 + 2z — 2% e [a,b] = [1,3]

usando o método da Antiderivada.

(b)(0.2pt) Avalie sua resposta A(x) da parte (a) para x = 3.

f

Q5. Obtenha / v 1+ 222 dx

Bom Trabalho

FORMULAS GENERALIZADAS DE DERIVACAO

d ('] = ru" .
dx dx

{ fu { T

= [senu] = cos u == = [cos u] = —senu
dx dx dx [¢

1 N 1

d ltg u] = sec=u du d cotg 1] = —cossec=u du
dx dx dx ‘ dx

{ i { fu
4 (secu] =secutgu it £ |cossec u] = —cossec u cotg u E*
dx dx dx dx

d
—|arc sen u) =
dx

d
—[arctg u] =
dx

d
—|arc sec u] =
dx

| du

e
Vv1—ut dx

1 du

1412 dx

1 du
lu|v/u? = 1dx

d | | | du
—larccos 1] = ——=—
dx V1 —utdx
d 1 du
—|arc cotg u] = — =
dx | 4+ u?dx
1 du

d
— |arc cossec u] = —
1 X

|ulu? =1 dx



Mat01353 - Calculo e Geometria Analitica I-A - UFRGS
Prova 2 - turma B2 - 2023/2

Nome: Cartao:

Instrucoes: (1) Esta prova tem duracdo de 100min. Vocé pode escrever a lapis. (2) Calculadoras ou
qualquer outra forma de ajuda computacional ndo podem ser usadas. (3) A correta interpretacdo dos
enunciados faz parte da verificacdo. Leia atentamente. (4) nimero de Euler = e &~ 2.72, exp(x) = €”.
AVISO: Em questdes alternativas, marque apenas 1, sem necessidade de justificar. Em questdes discur-
sivas, a auséncia de justificativa(s) serd penalizada.

2
Q1.(0.8pt) Sobre [ = / ze™" dx é correto:
0

() =155
() =15
()] =15
(Y[=1—¢2

( ) nenhuma das demais alternativas esta correta

Q2.(0.8pt) E correto que a técnica de substitui¢io u = sen(x) transforma / sen’(r) cos®(x)dx em:

( )/u2(1 —u?)3du

( ) nenhuma das demais alternativas

Q3.(0.8pt) Uma torneira industrial de fechamento automatico, quando acionada, dispensa liquido por
exatamente 8 segundos, a uma taxa (vazdo) v(t) = 2 — ¢3 litros por segundo, onde ¢ é o tempo transcor-
rido. Sobre a quantidade () de liquido dispensado, é correto:
() Q = 4 litros
() Q = 2 litros
15 1;
I i
4
(HQ= % litros
( ) nenhuma das demais alternativas esta correta
2

dx em:

1
Q4.(0.8pt) E correto que substituicdo trigonométrica, que usa z = tan(u), transforma / e
0 x

() /0 gsen2(u)du
() / %SeHQ(u)du
( )/:WtaHQ(u)du
( )/Ogtanz(u)du

( )/4 sec?(u)du

0
( ) nenhuma das demais alternativas



1
Q5.(A)(0.8pt) Obtenha / (1—2%)(2— 2)dx
0

1
1+ 22

Q5.(B) (1.0pt) Obtenha / h dx
1




Q6. (1.0pt) ESCOLHA 1 DOS PROBLEMAS ABAIXO

1 2
(A) Obtenha / ﬁdm (B) Obtenha / 2% cos(22)dx

FORMULAS GENERALIZADAS DE DERIVACAO

d | | | du d | | | du
—|arc sen u]| = ———— —larc cos U] = ————
d (1] = ru") du dx” VI —uddx dx V1 —utdx
dx dx
-‘1 [senu] = cos u dit d |cos u] = —sen uﬂ d 1 du d 1 du
dx dx dx dx —Jarc1g 4] = ——— —[arc cotg u] = — =
d ltg ] ik d | | = i dx | +udx dx | +u*dx
— [l u) = sec-u — = |COLg | = —COSsec=u —
dx ™" dx dx t dx
d du d i d | du d 1 dut
= [secu] = secutgu — — [cossec u] = —cossec u colg u — —larc sec ] = —— —|arc cossec | = ———————
dx dx dx dx dx lu|/u2 = 1dx dx 10| /12 = 1dx



Q7. Ao lado temos os grificosde y = 22 ey = 2 —
juntamente com o eixo y e aretay = 2, delimitam as regides hachuradas

R e T cujos interiores sdo disjuntos.
(a)(0.2pt) Encontre as coordenadas do ponto de intersec¢ao P.

(b)(0.8pt) Calcule a area da regido R.

2
z+1

\ 2 1Y /

0s quais, T

fseﬂ“xdx.-.:—-ésen""xcosxﬁ-

—1 i
fcos"xdx - %c«:s.“a:seu.as+"I s fcos" 2xdx

n—=

] fsen"“zxdx
n

ftg“‘x.dx='" .l-'-.l‘r'-f;g"*z.xdx

W n—1

; 2 e g 3
fwc"xdx =sm""ﬂﬁx+ﬂ 2 Mﬁ-zx@«%_
N n—1 n—1 g

PROCEDIMENTO

- : - | [tg"xse,c"xdx.
.. mm@

=

secly=tglx+1

tglx=seclx—1

tg2x=seclx—1

IRSS——

-a

x?2-a?=a’sec?f-a= a’1g?6

f sen™ x cos” x dx PROCEDIMENTO
j : it + Separe um fator de sec? x >
* Separe um fator de cos x 4 n par = Aplique a identidade relevante
n impar = Aplique a identidade relevante cos?x=1-sen’x = Faga a substituigiio u = tg x
* Fag bstituigdo u = sen x
cokleig el * Separe um fator de sec x1g x
= Separe um fator de sen x m {mpar = Aplique a identidade relevante
m impar « Aplique a identidade relevante senx=1-cos2x = Faga a substitui¢ao u = sec x
¥ . a a substitnigdo u = i
Fagaa m_i s s » Use a identidade Elmme para reduzir
m par = Use a identidade relevante para senx = L (1 - cos 2x) ot QR dpotaciag sume_me g
= e s Lo n fompar * Agora use a férmula de redugio
n par reduzir as poténcias de sen x e cos x cosx = i(l + cos 2x) P para poténcias de sec x
NO INTEGRANDO SUBSTITUICAO RESTRICAO SOBRE 8 SIMPLIFICACAO Identidades Trigonométricas:
cos(x +y) + cos(x — y)
a’ —x? x=asenf -m2<6<7/2 a’-x*= a’-a’sen’ 8 = a’cos? @ cos(x) cos(y) = i - 4
VaZ +x2 x=atgh -m/2 <@ < w2 a’+x’=a’+a’1g2 0 = a’sec? @ sen(z) sen(y) = SHE—Y) —coslz + )
E 2
0<f<w/2 (sex> sen(: sen(x — y)
12 2 S i g { iy (sex ﬂ) wean (i) coaly) sen(r 4 y) 4+ sen(x — y)

w2<0<Tw (sex € —-a)

2

Bom trabalho.



Mat01353 - Calculo e Geometria Analitica I-A - UFRGS
Recuperacio 1 - turma B2 - 2023/2

Nome:

Cartao:

Instrugoes: (1) Esta prova tem duracdo de 100min. Vocé pode escrever a lapis. (2) Calculadoras ou
qualquer outra forma de ajuda computacional ndo podem ser usadas. (3) A correta interpretacdo dos
enunciados faz parte da verificacdo. Leia atentamente. (4) nimero de Euler = e &~ 2.72, exp(x) = €”.

AVISO: Em questdes alternativas, marque apenas 1, sem necessidade de justificar. Em questdes discur-

sivas, a auséncia de justificativa(s) serd penalizada.

Q1. Assinale a afirmacdo correta sobre o limite.

[A](0.6pt) Sobre lim sen(z)
) éiguala —1 o

) ndo existe

) éigual a0

)éigualal

) éigual a %

) nenhuma das anteriores esta correta
5 o3

¢é correto:
x

NSNS S S

[C](0.6pt) sobre lim

5 ¢é correto:
r—1+ — X

) éigual a0

) é igual a +o00

)éigualal

) éiguala —oo0

) ndo existe

) nenhuma das anteriores esta correta

R N N e e

Q2. Considerando a funcdo f representada ao lado:

[A](0.8pt) sobre pontos especificos de f, é correto:
() x = —2 & ponto de ndo diferenciabilidade

) x = 0 € ponto estaciondrio

) x = 0 € ponto de inflexdo

) x = 2 € ponto de inflexao

) x = 4 € ponto estaciondrio

) x = 4 € ponto de inflexdo

) nenhuma das anteriores esta correta

AN AN AN AN S

[B](0.8pt) sobre a concavidade de f é correto:
( ) f é concava para cima no intervalo [—4, 4]
( ) f é concava para cima no intervalo [0, 6]

( ) f é concava para baixo no intervalo [0, 7]
() f é concava para baixo no intervalo [—2, 2]
( ) f é concava para baixo no intervalo [0, 2]
() nenhuma das anteriores esta correta

[B](0.6pt) sobre lim M

r—1— — X

¢é correto:

) éigual a0

) é igual a +o00

) éiguala —1

)éigualal

) é igual a —oo

) nenhuma das anteriores esta correta

e e e e

[D](0.6pt) sobre lim T 3 é correto:
z—1t 1 —

) éigual a 0

) é igual a +00

)éigualal

) é igual a —o0

) ndo existe

) nenhuma das anteriores esta correta

Y

e e e e N

5

3

[C](0.8pt) sobre pontos extremos de f é correto:
) © = —2 & ponto de minimo local

) = 0 € ponto de minimo local

) z = 2 € ponto de maximo local

) z = 4 € ponto de maximo local

) © = 6 € ponto de maximo local

) nenhuma das anteriores esta correta

e e e e N



<

B R s Y 71
Q3. Considerando y = 2z sen(2z) + cos(2z) e seu grafico ao lado: 1\
[A](0.6pt) obtenha a equagdo da reta tangente ao grifico no ponto P(5,—1),7]2 -2/ T 1\ z [3x
marcado no grafico / , ﬂ
[B](0.6pt) obtenha a equagdo das retas tracejadas (R; e Ry), bem como os \ / 3 \ /
respectivos pontos de tangéncia 4 /

ML L N R

Q4. ESCOLHA UM DOS PROBLEMAS

[A](1.2pt) Obtenha as equacdes das retas tangentes horizontais, e as verticais, a curva xy? + %y = 2,
ou justifique que ndo existem.

[B](1.2pt) Obtenha a equagao de uma reta que é tangente ao grafico de y = Hﬁ% e que passa pelo
ponto P(2,0), ou justifique que tal reta ndo existe.




QS. ESCOLHA DOIS DOS PROBLEMAS

[A](1.4pt) Uma caixa fechada com base quadrada deve ter um volume de 600
em?®. O material usado para confeccionar a tampa e a base da caixa custa 3 reais
por cm? e o material usado nas laterais custa 5 reais por cm?. Determine o custo
como func¢do de alguma dimensdo da caixa; explicite o dominio; depois calcule
as dimensodes da caixa de menor custo.

[B](1.4pt) Vocé estd filmando uma corrida de um lugar a 132 pés de distancia
da pista, seguindo um carro que se desloca a 264 pés/s. Quando o carro estiver
exatamente na sua frente, a que velocidade o angulo # de sua camera variard
(qual sua unidade) ?

[C](1.4pt) Dentre todos os retangulos com base sobre o eixo das abscissas, e
limitados superiormente pela curvay = 2¢~**, encontre as dimensdes daquele

que tem drea mdxima, e obtenha tal drea méxima.




FORMULAS GENERALIZADAS DE DERIVACAO

d | | l du d | | | du
—larcsen ] =——— —fjarccos ]l =———"—
d [47] = ru! du dx V1 —uldx dx V1 —u2dx
dx dx
{ {0 { Tt
2 [senu] = cosu du = [cos u] = —senu = d 1 du d 1 du
dx dx dx dx —[arc g M) = = —[arc colg ul=— - —
d g ok d 2 i dx | 4w’ dx dx |+ u® dx
— [tg ] = sec=u = = |cotg u] = —cossec=u -
dk[‘ l dx ;[li gu dx
d i d i d 1 du d 1 du
= [secu] =secutgu=— = [cossec u] = —cossec u colg u — —[arc sec 4] = ———-=— —|arc cossec u] = ——F————
dx dx dx = dx dx |u|vu? = 1dx dx ||/ = 1 dx

Bom trabalho.



Mat01353 - Calculo e Geometria Analitica I-A - UFRGS
Recuperacao Geral - turma B2 - 2023/2

Nome:

Cartao:

Instrucoes: (1) Esta prova tem duracdo de 100min. Vocé pode escrever a lapis. (2) Calculadoras ou
qualquer outra forma de ajuda computacional ndo podem ser usadas. (3) A correta interpretacdo dos
enunciados faz parte da verificacdo. Leia atentamente. (4) nimero de Euler = e &~ 2.72, exp(x) = €”.

AVISO: Em questdes alternativas, marque apenas 1, sem necessidade de justificar. Em questdes discur-

sivas, a auséncia de justificativa(s) serd penalizada.

Q1. Assinale a afirmacdo correta sobre o limite.

[AJ(0.6pt) Sobre Tim “2(%)
) éiguala0 o

) éiguala —1

) éigual a 5

) ndo existe

)éigualal

) nenhuma das anteriores esta correta
5 o3

¢é correto:
x

NSNS S S

[C](0.6pt) sobre lim

5 ¢é correto:
r—1+ — X

) ndo existe

) éigual a0

) éigual a +00

) éigualal

) éigual a —oo0

) nenhuma das anteriores esta correta

R N N e s

Q2. Considerando a funcdo f representada ao lado:

[A](0.6pt) sobre pontos especificos de f, é correto:
() x =4 ¢é ponto de inflexdo

) x = —2 & ponto de ndo diferenciabilidade

) x = 0 € ponto estacionério

) x = 0 € ponto de inflexdo

) x = 2 € ponto de inflexao

) x = 4 € ponto estaciondrio

) nenhuma das anteriores esta correta

AN AN AN AN S

[B](0.6pt) sobre a concavidade de f é correto:
() f é concava para baixo no intervalo [0, 2]
( ) f é concava para cima no intervalo [—4, 4]
() f é concava para cima no intervalo [0, 6]

( ) f é concava para baixo no intervalo [0, 7]
() f é concava para baixo no intervalo [—2, 2]
() nenhuma das anteriores esta correta

[B](0.6pt) sobre lim M

r—1— — X

¢é correto:

)éigualal

) é igual a 0

) é igual a +o00

) éiguala —1

) é igual a —oo

) nenhuma das anteriores esta correta

e e e e

[D](0.6pt) sobre lim T 3 é correto:
z—1t 1 —

) é igual a —oo

) éigual a 0

) é igual a +00

)éigualal

) ndo existe

) nenhuma das anteriores esta correta

Y

N SN A
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3

[C](0.6pt) sobre pontos extremos de f é correto:
) x = 4 € ponto de maximo local

) © = —2 é ponto de minimo local

) = 0 € ponto de minimo local

) z = 2 € ponto de maximo local

) © = 6 € ponto de maximo local

) nenhuma das anteriores esta correta

e e e e N



Q3. Escolha a alternativa apropriada: nao ha necessidade de justificar.
[A](0.6pt) Esta correto:

21 1 _ _
( )/ln(x)dx = v’Infz) —/xdx , usando u=In(z) ,du I
2 2 dv=dx ,v= %

2 2

( )/ 2 e” +/e‘“”d q u=ux ydu = dz
re T dr = x , usando 2
2 2 dv=e"de ,v=

31 1 _ :d_f
( )/xQIH(x)dx:xin(x)__/Ide ’ usando{ u=In(z) ,du o

3 3 dv=2z%dr v==%
e . a u=sen(zr) ,du= cos(x)dz
( )/sen( Je “dx = sen(x)e /cos(x)e dx , usando { dv = etz v ="

() nenhuma das demais afirmativas esta correta

[B](0.6pt) Sendo C' um nimero real qualquer, estd correto:

() f02 V4 —22dr = fog 2 cos(0)2 cos(0)df = 4f0% cos?(0)dl = 4 [Se%ﬂ] = 2, usando z =
0

2sen(0)

( ) [V1+a%de = [sec(d)sec(d)tan(9)dd = [(1 — a*)zdr = & — Z° + C, usando = = tan(6)

( )fm ZIW 2 ['sec(0)df = 21n| cos(6)|+C = 2In+/1 — z+C, usando x = sen?(f)

() [Vr—22de = [(2V? — |z|)dz = [(2V? + 2)dx = %3//22 FE L= 2 Csex <0
() nenhuma das demais afirmativas esta correta
[C](0.6pt) Sendo C' um niimero real qualquer, estd correto:
3
() [sen*(z)dx = sen’(x)cos(x) — 3 [sen®(z)(1 — sen®(z))dx = [sen(z)de = S(mhcosta)

1
u = sen®(x ,du = 3sen?(x) cos(z)dx
1 J sen’(z)dz, usando { dv = sen((x))dx , v = cos(x) (oot

INE

u = tan(z) ,du = sec?(x)dx
dv = tan( Ydz v = sec(x) tan(x)
() [sen®(z)cos®(z)dx = [ sen?(z)(1 — sen?(z)) COS({L’)d;:L' = % — ) o

() [sec(x)tan®(z)dx = [ tan?(x)sec(z) tan(z)dr = % +C

() nenhuma das demais afirmativas esta correta

( ) [tan®(z)dx = tan?(x) sec(z)— [ sec?(z) tan(z)dz , usando{

1 5 n-—1 ) te™ 1y
fsen"xd;v:——sen" T xcosx + . sen” “xdx ftg"xdx: g : —-—f(g"'zxdx
n W=
1 n—1 3 -2
. RS o " sectsxtgy. n—2 LE |
fcos xdx = —cos" xsenx + —— [ cos xdx fsec"xdx= B sec" 2 xdx
L : n—1 n—1 .
: ™ - f 1g™ x sec” x dx PROCEDIMENTO WDE Rﬂﬂﬂl
fsen“'xeos"xrix PROCEDIMENTO e mmmvw : : R |
A 8 = 2 - « Separe um fator de sec? x
* Separe um fator de cos x : n par « Aplique a identidade relevante sec?x=1gx+1 |
n fmpar » Aplique a identidade relevante coslx=1-sen?x » Faga a substituigio u = tg x |
* Faga a substituigiio u = sen x ' s Rooneis Tt o I |
* Separe um fator de sen x m {mpar «+ Aplique a identidade relevante tgix =sec’x—1 |
m impar = Aplique a identidade relevante senlx=1-cos’x : * Fagaa suhsrlruzgan u=secx

SN S o ——

. a a substitnicdo u = cos X e ——— L TN
gt : « Usea tdcnudade relcvame para reduzlr

. . m o integrando a poténcias somenie de sec x 3
m par « Use a identidade relevante para sen?x =1(1 - cos 2x) s BA = diics tgx =sec’x—1
= fnci OB Ty n fmpar * Agora use a férmula de redugao
| n par reduzir as poténcias de sen x ¢ cos x leos? x =1 (1 +cos 22) para poténcias de sec x |
NO INTEGRANDO SUBSTITUICAO RESTRICAO SOBRE 8 SIMPLIFICACAO Identidades Trigonométricas:
cos(x 4+ y) + cos(x — y)
a’—x? x=asenf -2 <0< 7/2 a?—-x2=a*—a’sen’ @ = a’cos? @ cos(zx) cos(y) = -
5 . oos(x — y) — cos(z + )
Va? +x2 x=atgh —ml2 <0 < w2 a’+x*= a® +a*1g2 0 = a’sec? sen(z) sen(y) = Y = :
0<O<w/2 (sexza ’ sen(z + y) +sen(x — y)
Vx?—a? x=asech ) St al=plit G al= a*g? 6 sen(x) cos(y) = =
- w2<0 = (sex s —a) -

Bom trabalho.



Q4. Na figura ao lado estdo representados os graficos das fungdes
flx)=2*—-1eg(x)=5— .

[A](0.5pt) Calcule a area da regiao A A
[B](0.5pt) Calcule a 4rea da regido B

QS. ESCOLHA DOIS2DOS PROBLEMAS ABAIXO

x+1
[A](1.5pt) Obtenha/1 T 2)2dx
[B](1.5pt) Uma caixa fechada com base quadrada deve ter um volume de 600
em?®. O material usado para confeccionar a tampa e a base da caixa custa 3 reais
por cm? e o material usado nas laterais custa 5 reais por cm?. Determine o custo
como func¢do de alguma dimensdo da caixa; explicite o dominio; depois calcule

as dimensoOes da caixa de menor custo.

[C](1.5pt) Voce estd filmando uma corrida de um lugar a 132 pés de distancia
da pista, seguindo um carro que se desloca a 264 pés/s. Quando o carro estiver
exatamente na sua frente, a que velocidade o angulo # de sua camera variard
(qual sua unidade) ?

[D](1.5pt) Dentre todos os retangulos com base sobre o eixo das abscissas, e 1
. . . 2 . ~

limitados superiormente pela curvay = 2e~*", encontre as dimensdes daquele

que tem drea maxima, e obtenha tal drea maxima. 2 1 o 12X




FORMULAS GENERALIZADAS DE DERIVACAO

(Ii l L e N | u’u
S[u)=rumt =
dx dx

i u { fu
= [senu| = cos u it = lcos u] = —senu
dx dx dx ‘
3 i )

d [tg u] = sec=u du d [cotg u] = —cossec=u du
dx dx dx dx

{ i fu
4 (secu] =secutgu it d [cossec 1] = —cossec u cotg u &2
dx ax dx dx

d | | | du
—[arc sen u) = ——
dx” = V1 —uldx
1 du

d
—arclg u]l = ———
d‘\'[ g ul | +udx

[t 1 du
dx lu|u? = 1 dx

|arc sec u] =

d
—[arc cossec u] = —
dx

1 du
—[arccos u] = —

dx ] —gtdx
d 1 du
—/[arc cotg u] = — - —
dx 1 4+ u® dx
1 du

|ue| /e = 1 dx



