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1. Prove que a funcgao geradora para o nuamero a, de sequéncias binarias de comprimento n
tais que os blocos de 0 tém comprimento miltiplo de 3 e os blocos de 1 tém comprimento
multiplo de 4 é dada por .
(a) Encontre uma relagao de recorréncia para a,,.
(b) Use o item (b) para determinar quantas das sequéncias do enunciado tém comprimento
12.

2. Resolva as seguintes relacoes de recorréncia.
(a) ap = —3an—1 + 4an—2 + 12a,_3 paran >3, ap =5, a; = 7 e az = 15.
(b) by — 6b,_1 + 11b,_9 — 6b,_3 = 60> — 40n + 49 para n > 4, by = 3, by = 15, b3 = 41.
(¢) ¢ =bep—1 —6cp_o+n2" 4+ 4" paran >3, c; =3 e co = 33.
(d) d, = 1+Z?:_02d¢ paran > 2,dy=0ed; = 1.

3. Uma torre de Handi dupla contém 2n discos de n tamanhos diferentes, dois de cada
tamanho. As regras de movimentacao dos discos s80 as mesmas: hé trés pinos, um disco é
movido de cada vez e é proibido colocar um disco sobre outro menor. Quantos movimentos
s80 necessarios para transferir a torre dupla de um eixo para outro?

4. Considere um conjunto de n retas no plano tais que quaisquer duas retas tém intersecao,
mas nao ha trés retas com um ponto em comum. FEssas retas dividem o plano em regides.
Encontre relacoes de recorréncia para:

(a) £y, o numero de regides limitadas criadas;
(b) in, o ntumero de regides ilimitadas criadas.

Para cada nimero natural n, decida se ¢, ou i, é maior.

5. Uma palavra criada a partir do alfabeto {A, B,C, D} ¢é legitima se a letra B aparece um
numero par de vezes. Ache uma relagao de recorréncia para a,,, o numero de palavras legitimas
de comprimento n, e resolva-a.

As seguintes séries de poténcias podem ser utilizadas sem prova.
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