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1. Encontre os seguintes coeficientes das séries abaixo.
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2. Sejam k e n inteiros positivos e considere a equacao x1 + x2 + - - - + xx = n. Mostre que:

n+k71) .

(a) o numero de solugoes inteiras nao-negativas desta equacao é ( b1 )i

(b) o numero de solugdes inteiras positivas desta equagao é (Zj),

(¢) o numero de solugbes inteiras positivas desta equagdo em que pelo menos uma das
.. . n—1 . e n—1\ _ (n/2-1 .
coordenadas é impar é dado por (k_l), se n é impar, e (k_l) ( ) ), se n é par.
3. Uma composicao de um inteiro n em k-fatores é uma k-upla de inteiros positivos cuja soma
é n. Por exemplo, o conjunto de composigdes de 5 em trés fatores é dado por

{(3,1,1),(1,3,1),(1,1,3),(2,2,1), (2,1,2), (1,2,2)}.

(a) Dado um inteiro k, mostre que a funcao geradora para a sequéncia {a,}, onde a,, é o

_ak

(1—z)k"

(b) Mostre que a fungao geradora para a sequéncia {b,}, onde b, é o nimero de com-
posicoes de um inteiro n é f(z) = 11:2“;

(c¢) Qual é o namero de composicoes de 157

(d) Encontre a funcao geradora para a sequéncia {c, }, onde ¢, é o ntmero de composicoes
de um inteiro n em partes impares.

(e) Encontre a fungdo geradora para a sequéncia {d,}, onde d,, € o namero de composicoes

de um inteiro n em um nimero impar de partes.

numero de composi¢oes de um inteiro n em k partes é f(x) =

4. Usando o fato de que ﬁ =3 ,x",, mostre que, para todo inteiro positivo k,
1 = (n+k—-1\ ,
(1—a)F ‘Z< k-1 ) |
n=0

5. Use a expansdo binomial (1+xz)5=1+> 7, w

todo inteiro positivo k,
1 = (n+k—-1\ ,
<1—x>k‘z< k-1 )““"

n=0

" para demonstrar que, para



